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ANGULO DIEDRO

Definicion. Se denomina angulo diedro o simplemente diedro, a la union
de una recta y los dos semiplanos no coplanares, determinados por la

recta.

Notacion:
diedroP - AB - Q
diedro AB

Elementos:
Arista. La recta que determina

los semiplanos. En la figura: AB

Cara. Cada wuno de los
. semiplanos, unido con la arista.
En la figura: Py Q
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ANGULO PLANO O RECTILINEO DE UN DIEDRO

Definicion. Es el angulo formado por dos rayos perpendiculares a la
arista, cada uno contenido en una cara del angulo diedro.
Ejemplo: AMON
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'/ MEDIDA DE UN ANGULO DIEDRO

' Definicion. La medida de un angulo diedro es igual a la medida
de su angulo plano.

Notacion:
m(P-AB-Q): medida del diedro P-AB-Q
m(diedro AB): medida del diedro AB

m(P-AB-Q) = mZMON = «

a <90 < el diedro es agudo
o =90 < eldiedro es recto

o >90 < el diedro es obtuso
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EJERCICIO 01

Una hoja de papel de forma cuadrada, cuyos por vértices son M, N, Ty
Q, se dobla por la diagonal MT. Si la distancia entre Ny Q es igual a
MN, entonces la medida del diedro MT es

A) 120 B) 60 C) 150

D) 45 E) 90

%
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ce

e / z Una hoja de papel de forma cuadrada, cuyos por vértices son M, N, Ty Q,
UN RESOLUCION 01 se dobla por la diagonal MT. Si la distancia entre N y Q es igual a MN,
entonces la medida del diedro MT es

/
/ N X: medida del diedro MT

AMNT, NO es altura
AMQT, QO es altura

— MZLNOQ =x

ANOM = ANOQ... (LLL)

~Xx=90
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EJERCICIO 02

En un angulo diedro P-AB-Q, desde un punto interior M se trazan las
perpendiculares ME, MF y MD a la cara PAB, a la arista AB y a la cara

QAB, respectivamente. Si MD = I\/;F = I\g entonces la medida de dicho
angulo diedro es

A) 75 B) 60 C) 45

D) 30 E) 90

\
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En un angulo diedro P-AB-Q, desde un punto interior M se trazan las
7 perpendiculares ME, MF y MD a la cara PAB, a la arista AB y a la cara QAB,
RESOLUCION 02

respectivamente. Si MD = g = % entonces la medida del angulo diedro es

AB L planoR

M AB 1 FE,AB L FD A AB L MF
| M<£EFD = x = mZEFM + mz£ZMFD

X = X; + X,
AMDF es notable de 30y 60
X, = 30
AMEF es notable de 45y 45
X, =49
Luego, x =45+ 30

. X=75
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Teorema

Si dos planos son perpendiculares y una recta, contenida en uno de

ellos, es perpendicular a la interseccion de los planos, entonces dicha
recta es perpendicular al otro plano.

Demostracion:
Trazamos en el plano P:

= A OT L AB
L L AB,

comoP 1Q,
entonces L | P Q C B entonces:

m~ZCOT =90
T como: L1 OA A

LL1OT
P
A | L~ LLP

SiP1Q,
LcQA

—

l.q.q.d.
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Teorema

Si una recta es perpendicular a un plano, entonces todo plano que
contiene a la recta sera perpendicular al otro plano

Demostracion:

SiLLP Trazamos en el plano P:

y L<=Q, A OT L AB
entoncesQ L P
C comoL 1P

entonces:
@) m~/COT =90
“QLP
|.q.q.d.
A l q.9

—
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EJERCICIO 03

Indique el valor de verdad de cada una de las siguientes proposiciones:

|. Las rectas contenidas en las caras de un diedro, son paralelas a la
arista del diedro.

Il. El angulo diedro es un conjunto convexo.

Ill. Toda recta perpendicular a uno de dos planos perpendiculares, es
paralelo al otro plano.

A) VVV B) FFF C) VFF
D) FVV E) VVF

\
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Indique el valor de verdad de cada una de las siguientes proposiciones:

RESOLUCION 03 |,

Las rectas contenidas en las caras de un diedro, son paralelas a la
arista del diedro.

Il. El angulo diedro es un conjunto convexo.

lll. Toda recta perpendicular a uno de dos planos perpendiculares, es
paralelo al otro plano.

) y
. - Y 4

ERO EALSO La recta puede estar
e contenida en dicho plano

RESPUESTA: VFF FALSO
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! EJERCICIO 04

Dos regiones triangulares equilateras ABC y ABE determinan un diedro.
Si AB =2v5my CE =2v3 m, entonces la medida del diedro es

A) 26,5 B) 37 C) 45
D) 53 F) 60
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Dos regiones triangulares equilateras ABC y ABE determinan un diedro. Si

RESOLUC'()N 04 AB = 2v/5my CE = 24/3 m, entonces la medida del diedro es
m(diedroC-AB-E)=a =7
AABC y AABE, equiléterOS'

CM = EM -—x\/_ V15

ACME, teorema deI coseno:

ﬁ (2v3)? = (VT5)? + (VT5)? - 2(VT5)(VT5)cosa

De donde: cosa = %

________________________ E s.oa=53
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/' Definicién
. Se denomina proyeccion ortogonal de una region poligonal sobre un

plano, al conjunto de puntos que son las proyecciones de todos los
puntos de la region poligonal, sobre dicho plano.

1) Region ABCDE < Q y Q no es perpendicular a P:

La region A'B'C’'D’E’ es la proyeccidn
ortogonal de la region ABCDE, sobre
el plano P.
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2) Regiéon ABCDE-QyQ L P:

La proyeccién ortogonal de ABCD,
B C sobre P, es el segmento A'C’
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" Teorema

El area de la proyeccién ortogonal de una region poligonal, sobre un plano
no perpendicular al plano que la contiene, es igual al area de dicha regién
poligonal, por el coseno de la medida del menor diedro que determinan, el
plano que contiene a la regidon poligonal y el plano de proyeccion.

S: area de la regidon contenida en el plano Q.
Sp: area de la proyeccion, en el plano P.

0: medida del
diedro agudo,
entre Py Q.

[ Sp = Scos(0) 1

SiP//Q
entonces
Sp =S

\
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nexagona

nexagona

A) 10+/3
D) 183

EJERCICIO 05

En una de las caras de un angulo diedro, esta contenida una region

regular. Si la medida del diedro es 60 y el lado del hexagono

regular mide 4 u, entonces el

area (en u?) de la proyeccion de la regién

sobre la otra cara @

B) 1

el angulo diedro es

23 C) 153

E) 203

\
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En una de las caras de un angulo diedro, esta contenida una region hexagonal

A regular. Si la medida del diedro es 60 y el lado del hexagono regular mide 4 u,
RESOLUCION 05 entonces el area (en u?) de la proyeccién de la regién hexagonal sobre la otra

cara del angulo diedro es

Sp =7
Teorema:
Sp = (Sagcoer)-C0S60

SABCDEF = 0-SanoF

V3
Sascoer = 6.(47) a4
Sascoer = 24 V3

Reemplazando: :
S = (243).(3)

~So=123
"
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